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ком CIRCUNFERENCIA 


1. DEFINICION: 


Una circunferencia es aquel lugar geométrico de todos los puntos que pertenecen a un mismo 
plano tal que equidistan de un punto fijo. Al punto fijo se le denomina centro y a la distancia 


constante se le llama radio. 
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2. ELEMENTOS DE LA CIRCUNFERENCIA 


C: Centro 

r: Radio 

PQ: Cuerda 

AB: Diametro = 2r 


Lext 


Lr: Recta Tangente 


Le: Recta Secante 


Le: Recta Exterior 


T - CIRCUNFERENCIA 


3.ECUACIÓN DE LA CIRCUNFERENCIA: 
3.1.ECUACIÓN ORDINARIA: centro en c(h; k) 


Centro: C(h; k) 
Radio: r 


ком CIRCUNFERENCIA 


3.2.ECUACIÓN CANÓNICA: centro en 0(0; 0) 


Y 


Radio: r 
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3.3.ECUACIÓN GENERAL: 


D E 
Centro: (- —;— >) 
2 2 


2 2 ШЕ 
Radio = D2 +E? ~an 
4 


= 
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> EJEMPLOS: 


1. Laecuación general de una circunferencia es: x? + y? + 2x — 10y +17 = 0 


Entonces se deduce: 
2 —10 
Centro: | ——;——— | Centro: (—1; 5) 
2 2 
: —10)2 + 22 — 4(17 
Radio: LON. —— Radio = 3 


4 


2. Laecuación general de una circunferencia es: 2x“ + 2y? — 5x + 4y – 7 = 0 


Se deduce: x? ty? 3x4 2y=5=0 
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4. ECUACION DE LA RECTA TANGENTE A UNA CIRCUNFERENCIA: 


Sea (x1; y.) el punto de tangencia de la recta L y la circunferencia 


х +y2+Dx+Ey+F=0 
X4; Y1) 


La ecuación de la recta L es: 


L 


= 
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5 OBSERVACION: Sea C:x? +y2+Dx+Ey+F=0 yla£:y = mx b 


x? + (mx + b)? + Dx + E(mx + b) +Е = 0 
Ах? + Bx + C = 0 


A= B“ — 4AC 


LExt A< 0 
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1. Hallar la ecuación de la circunferencia que pasa por los puntos (10; 5), (5;4) y (1; —2) 


3k-3 = —2h4 6 
3k = —2h +9... (II) 


Resolucion: 
5—4 1 (1) en (II): 
Mis = === > m = 5 ! 
AB jj=5 5 © ! —15h + 126 = —2h + 9 
k-2 | 
2 E | һ=9 
15 | 
һ-- | >k==3 
кз ké | 
E наг! | 0(9;-3) 
k = —5h + 42... (П) | 
_4-(-2) 3 m | 
7 5-1 2 "e 3 
pe 2 | 
h-3 3 ] 
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radio = OC 


>r = 4/09 - 1(2 + (-3- (-2)? 
r = y (8)? + (—1)“ 


0(9:-3)  г-465 
С: (х — h)*+(y — К)?= г? 
С:(х-9) + (у + 3)? = (VES) 


г = /64 + 1 С:х? — 18x + 81 + y? + бу +9 = 65 
r=v65 


г. С:х? + y? — 18x + бу + 25 = 0 


СГАУЕ: С 


moj e CIRCUNFERENCIA 


2. Se tienen dos rectas paralelas L4 y Lz que intersectan al eje de ordenadas en los puntos A y B respectivamente (A más 
próximo al origen de coordenadas). Determinar la ecuación de una circunferencia que está en el primer cuadrante y que 
es tangente a dichas rectas y al eje de ordenadas en T, siendo АТ--2, ТВ=8, ademas 1, : y=mx+6 


Resolución: 


C: (x —h)?+(y - Ю?= г? 


B 6 С: (х- 4)? + (y — 8)“ = (4)? 
> 2 2 2 
А | C:x? — 8x + 16 + y? — 16y + 64 = 16 
E- А C:x2 + у? — 8х — 16у + 64 = 0 
2r Ї 
Т / М CE 8) L2 


22r-8 ((4;8) 
= 4 


CLAVE: А 


Ly 
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3 
3. Hallar la ecuacion de la circunferencia de menor radio que pasa por (6; 242) у es tangente a las rectas: y = 15 


Зх + 4y = 0 3 
(E 
ui -= РС | C: (x —h)?+(y - k)?= г? 
2 | 
Dr 2 ! NC: (x- 5)2+(у – 0)2= 37 
r- (6-3) + (2/2) ! засаг M 
: 2512 | 
r= 36 — 20r 5148 | «C^ + y^ – 10х+16 = 0 
«f = | 
A – 207 +44 = 0 | 
Х 3 
S 4r2—45r+99=0 33 | 


CLAVE: B 
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4. Dadas las circunferencias: Сү:х2--у + 4x + бу — 23 = 0 y €,:x? + y? — 8x — 10у + 25 = 0 . Podemos afirmar que son: 


Resolucion: 


C,:x? + y? + Ax + бу — 23 = 0 


= 4 6 а 42 + 62 — 4(—23) 
кү 2^ 9 a 4 


Ci:(-2;-3)AR=6 


deje, = YE - 4)? + (—3 — 5)? 
dc,c, = V36 + 64 

dc,c, = 10 

dcc, = Rr 


л Circunferencias Tangentes exteriores 
С: х? + y? — 8x – 10у + 25 = 0 


( -8 -10 _ [(-8)2+(-10)2-4(25) 
epre jaro <= шшш 


C5:(4;5)Ar=4 


CLAVE: A 
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4. Dadas las circunferencias: Сү:х2--у + 4x + бу – 23 = 0 y €,:x? + y? — 8x — 10у + 25 = 0 . Podemos afirmar que son: 


Resolución: у 
Cy 


C,:x? + y? + Ax + бу — 23 = 0 


= 4 6 а 42 + 62 — 4(—23) N 
мү 2^ 9 a 4 


Ci:(-2;-3)AR=6 


С: х? +y2— 8x – 10у + 25 = 0 


e (=B. 90 _ |C8)2+(-10)2—4(25) 
(Ere Оо а 7 C; 


C5:(4;5)Ar=4 


CIRCUNFERENCIA 


5. Hallar la medida del ángulo agudo formado por la recta Зх - y - 1 = 0 y la circunferencia: x? + y? — 4x – 1 = 0 


Resolucion: 

C:x* фу: —4x-1=0 

C:x? — 4х +4 + y? = 1+4 
С: (х- 2)“ + y? = V5 


C(2;0)Ar=v5 
En P:L=C 
х? + (Зх – 1)? -4x-1=0 
10x? — 10x = 0 
x(x— 1) =0 


x=QV X=] 
y=-1V y=2 


L:y=3x-1 


CLAVE: A 
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11.Determinar una relación entre los parámetros К, b у r; para que la recta L:y=kx+b sea tangente a la circunferencia: 
Cs opu ar 


Resolución: 


CLAVE: C 


CIRCUNFERENCIA 


12.Hallar la ecuación de la circunferencia que pasa por los puntos A = (3; 2) yB = (7; 8) sabiendo que la recta x - y = 5 
pasa por el centro de la circunferencia 


Resolucion: 


CLAVE: B 
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13.Hallar la ecuación de la tangente a la circunferencia: x? + y? + 4x — бу — 12 = 0 enel punto A = (-5; 7) 


Resolución 


CLAVE: E 


= 
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14.Una circunferencia de radio 413 es tangente a la circunferencia x? + y? — 4x + 2y 47 = 0 
en el punto (6; 5). Determinar las coordenadas de su centro 


Resolución 


CLAVE: A 


= 
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15.Hallar la ecuación de una circunferencia con centro en (7; 6), sabiendo que es ortogonal a la circunferencia cuya 
ecuación es : x? — бх + y? — 4y = 0 


Resolución 


CLAVE: D 
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1. DEFINICION: 


Es aquel lugar geometrico de todos los puntos que pertenecen a un mismo plano, tal que equidistan 
de una recta fija del plano llamada directriz y un punto fijo llamado foco. 
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2. ELEMENT S DE LA PARABOLA: 


5 E : Directriz 

° P : Eje Focal 

e V: Vértice 

e Е: Foco 

e PQ: Cuerda 

e MN: Cuerda Focal 
e LR: Lado Recto 

e FG: Radio Vector 


м 
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2.1.RELACIONES FUNDAMENTALES: 


e VF = VG = |p| 
р: Parametro 


e LR: Lado Recto 
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3. ECUACIONES DE LA PARABOLA: 

3.1. EJE FOCAL PARALELO AL EJE X 

a) ECUACION ORDINARIA Vértice en V(h; k) 


Lp р>0 


sa 
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b) ECUACIÓN CANÓNICA vértice en 0(0; 0) 
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c) ECUACION GENERAL 


| Poy? + Dx-+ Ey +F=0 |. Eje Focal || al eje X( 0 coincidente con el eje X) 
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» ECUACION DE LA RECTA TANGENTE A UNA PARABOLA: 


Y 
Sea P(x;; y4) el punto de tangencia de la recta L y la parabola: 


Cy? +Dx+Ey+F=0 


<> 
La ecuacion de la recta L es: 


= 


A 
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3.2. EJE FOCAL PARALELO AL EJE Y 
a) ECUACIÓN ORDINARIA vértice en V(h:k) " 
Y F 


р> 0 р<0 


sa 
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b) ECUACIÓN CANÓNICA vértice en 0(0; 0) 
Y 


р>0 
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c) ECUACION GENERAL 


РАМ + Dx + Ey +F = 0) ^ A Eje Focal || al eje Y( o coincidente con el eje Y) 
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» ECUACION DE LA RECTA TANGENTE A UNA PARABOLA: 


Y 


Sea P(x4; y.) el punto de tangencia de la recta L y la parabola: 
Ax? +Dx+Ey+F=0 


L La ecuacion de la recta L es: 


= 
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5. OBSERVACIÓN: sea P: Ax? + Cy? + Dx + Ey +F = 0,AC = 0 yla £:y = mx +b 


Ax? + C(mx + b)? + Dx + E(mx + b) + F= 0 
ах? + bx + с= 0 


A= b? — 4ac 


Lr A=0 
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5, OBSERVACION: 


Excentricidad (e): es la razon entre la distancia de un punto al foco y la distancia entre el punto y su 


dPF 


respectiva directriz 


En la Parabola : (е-1 | 
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6. Hallar la suma de las coordenadas del punto de intersección de la recta que pasa por los vertices de las parabolas 
y“=y-x y x=y’-3 con la recta que pasa por los puntos de intersección de estas parábolas. 


Resolución: 


Р:у? =х+ 3 


1 
Р:у? -4( зө 3) 


| = 


V(-3;0) ^ p= 
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En A y B: A - Р, 
ر‎ У? = у? – 3 


2 = gs 
у +1 -y=-1 


Pix = у? —3 


~ 
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1 E ; 
2-0 2 L:y— 0 = — (x- (-3)) 
| y 13 
iinr === 
En P 3 3 > 
Lsy-(1D20-—-(-2) 
Ly 
[2:у = 2x13 
1 >) 
V2(—3; 0) ican) 472 Enl:£, = Lo 


2 
тз 0083) = 2x € 3 


8 4 
B(—2; —1) 
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7. Según la figura В\=2 (УО) el perimetro de la región que limita el rombo NVER es 12V5u y NE es el lado recto. Hallar la 


ecuación de la parabola 


Y 
Resolución: г Perimetro = 12V5 
j 4pV5 = 12V5 
= 
P: (y – k}? = 4p(x — h) 
P: (y = 0 = 4(—3)(х — (—3)) 
Др p X "- је 
V(-3;0)| о Ру = = ТД Рај 


CLAVE: D 
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8. Una parabola pasa por los puntos A(4; -2) y B(-2; 4) calcular la ecuación de dicha parabola, si la recta L : y + 4 = 0; es 
tangente a la parabola en “V” (V - vertice de la parabola) 


Resolucion: T P: (x —h)? = 4p(y — k) 
(x — h)? = 4р(у + 4) 


AEP:(4-h)“ = 4p(-2+ 4) > (4-10)? = 4p(—2 + 4) 
4p = 18 


B(—2;4) 
Be?:(-2—h)* = 4р(4+4) ¬ (22- 2)? = 4p(4 + 4) 
4р = 2 


(h-4)? 1 

(2+h)2 4 P: (x — 2)? = 2(у + 4) 
(la ЖТТ > Р:х? —4х-2у-4=0 
(1-2) 72 


CLAVE: D 
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9. La entrada de una iglesia tiene la forma de una parabola con una altura de 9 m yun ancho de 12 men la base; el 


techo de la iglesia es de vidrio y tiene un ancho de 6 m; determine la altura maxima del casquete de vidrio 


Resolución: 
2 = Ару 
Х B € P: (3)? = 4p(—H) 
A € P: (6)? = 4p(—9) 

IV H 
2| 9 
9 
9m - " 

H = 2,25т 


CLAVE: A 
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10. Según la figura la ecuación de la circunferencia C: x+y - 24x - 256=0, hallar la ecuación de la parabola que contiene а 
E y L, ademas “N” es su vértice 


Resolución: C:x? — 24x +144 + y? = 256 +144 
Y 


Р: (у _ k)*= Ap(x = h) e (x = 12)*+y? = 20° 


P: (y)*= 4p(x – 12) 
(16)2= 4р(-12) 


CLAVE: C 


РАКАВОГА 


16.Dada la parabola х? = Ву; la suma de las pendientes de las rectas tangentes en los extremos de su lado recto es : 


Resolucion: 


CLAVE: A 


PARABOLA 


17. Sea la parabola x“ = 12. Se tiene una recta L, de pendiente positiva que contiene a la cuerda focal MN; si las distancias 
de los puntos M y N hacia la directriz estan en relación de 9 a 16. Determine la ecuación де L. 


Resolución: 


CLAVE: A 
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18.Dada la parábola х? = 4py y la cuerda focal QR, tal que QF=a y FR=b. Entonces podemos afirmar que: a~ + b^! es igual a: 


Resolucion: 


CLAVE: A 


< 
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19.Calcule el lado recto del cuadrado inscrito en la parabola de distancia focal “p” y su lado recto. 


Resolucion: 


CLAVE: C 
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20.Determine las ecuaciones de las rectas tangentes trazadas desde el punto P(-3;3) a la parabola y“ -x-8y+10=0. 
Dar como respuesta la recta con pendiente negativa. 


Resolucion: 


CLAVE: D 
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Linea de ondas 


parabólica 
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